
微积分上期末重要知识点练习题 

一、 函数、极限和连续 

1. 设𝑓(𝑥) = !
√#$%

+ 𝑙𝑛(𝑥 − 2)，求函数𝑓(𝑥 + 𝑎) + 𝑓(𝑥 − 𝑎),0 < 𝑎 < !
&

的定义域 

 

 

 

 

 

2. 设𝑓(𝑥)在𝑥 = 0处连续，且当𝑥 ≠ 0时，𝑓(𝑥) = 3$
!
"#，求𝑓(0) 

 

 

 

 

 

3. 已知lim
%→(

)*(!,$(")'()")

."$!
= 𝐴 ≠ 0，且𝑎 > 0, 𝑎 ≠ 1，求lim

%→(
/(%)
%

 

 

 

 

 

 



4. 已知𝑓(𝑥) = lim
0→,1

(1 + %
0
)&0，求𝑓(𝑙𝑛2) 

 

 

 

 

 

5. 设 lim
%→,1

𝑎𝑥 + √𝑥& − 𝑥 + 1 − 𝑏 = 0，求𝑎，𝑏的值 

 

 

 

 

 

6. 求极限 lim
*→1

!
√*#,!

+ !

2*#,!#

+. . . + !

2*#,!)

 

 

 

 

 

 

 

 

 



7. 求数列极限 lim
*→1

𝑛&(: *
*,!

− :*,!
*,&

) 

 

 

 

 

 

 

8. 求极限 lim
*→1

√𝑛(√4𝑛 + 1 − √4𝑛 + 4) 

 

 

 

 

 

9. 求极限 lim
%→,1

(3% + 5%)
!
" 

  



二、 一元函数微分学 

1. 𝑦 = 𝑙𝑛:!,345%
!$345%

，求𝑦′ 

 

 

 

 

 

 

2. 已知𝑦 = 𝑦(𝑥)由𝑥 + 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛𝑦 = 𝑦决定，求𝑦66 

 

 

 

 

 

 

3. 已知𝑥 = 𝑎𝑙𝑛 .,7.#$8#

8
，求

98
9%

 

 

 

 

 

 



4. 设𝑓(𝑥) = B
5:*%
%
+ 2𝑥, 𝑥 ≠ 0
𝑎, 𝑥 = 0

可导，求𝑎的值并求𝑓′(𝑥)，判断𝑓′(𝑥)在

𝑥 = 0处的连续性 

 

 

 

 

 

5. 设𝑥 = 𝑥(𝑦)是𝑦 = 𝑙𝑛𝑥 + 𝑒%的反函数，求9%
98
和

9#%
98#

 

 

 

 

 

 

6. 设𝑦 = 𝑦(𝑥)是由方程𝑒%8 = 𝑥 + 𝑦 + 𝑒 − 2在(1,1)点附近确定的函

数，求
98
9%
和

98
9%
|(!,!) 

 

 

 

 

 

 



7. 在曲线𝑦 = )*%
%
上求一点，使得曲线在该点处有水平切线 

 

 

 

 

 

8. 设𝑙是曲线𝑦 = 𝑥 − !
%
的一条斜率为2的切线，求切点坐标 

 

 

 

 

 

9. 确定函数𝑦 = %
&
− 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛𝑥的定义域、值域、单调性、凹凸性、极

值点和拐点，并画出函数图像的草图 

 

 

 

 

 

 

 

 



10. 确定函数𝑦 = (%$&)#

&%
的定义域、值域、单调性、凹凸性、极值点和

拐点，并画出函数图像的草图 

  



三、 一元函数积分学（上） 

1. 求不定积分∫ <#"

√!,<"
𝑑𝑥 

 

 

 

 

 

 

2. 求不定积分∫ <"%#

(%,&)#
𝑑𝑥 

 

 

 

 

 

 

3. 求不定积分∫ .=35:*√%
√%

𝑑𝑥 

 

 

 

 

 

 



4. 求不定积分∫ !
%#(!,#%)

𝑑𝑥 

 

 

 

 

 

 

5. 求不定积分∫ %
√!$%#

𝑎𝑟𝑐𝑠𝑖𝑛√1 − 𝑥&𝑑𝑥 

 

 

 

 

 

 

6. 求不定积分∫ 𝑒&%𝑎𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛√𝑒% − 1𝑑𝑥 

 

 

 

 

 

 

 



7. 求不定积分∫ %,!
%#,%,!

𝑑𝑥 

 

 

 

 

 

 

8. 已知𝑙𝑛𝑓(𝑥) = 𝑐𝑜𝑠&𝑥，求∫ %/*(%)
/(%)

𝑑𝑥 

 

 

 

 

 

 

9. 设𝑓(𝑥)的一个原函数为𝑒$(5:*%)#，求不定积分∫ 𝑥𝑓6(𝑥) 𝑑𝑥 

 

 

 

 

 

 

 



10. 已知∫𝑓(3𝑥) 𝑑𝑥 = 5:*%
%
+ 𝐶，求不定积分∫𝑥&𝑓(𝑥) 𝑑𝑥 

 

 

 


